
Diakrit� Majhmatik�
JewrÐa Arijm¸n

ErgasÐa 3h

1. Na gr�yete thn eukleÐdia diaÐresh:

(i) tou 90 me to 7

(ii) tou 76 me to −9
(iii) tou −24 me to 3

(iv) tou −18 me to −5
(v) tou −15 me to −1
(vi) tou 40 me to −43

2. 'Estw a ∈ Z kai a = 10q + 7 h eukleÐdia diaÐresh tou a me to 10.
Na breÐte to upìloipo thc eukleÐdiac diaÐreshc (r) tou a:

(i) me to 2

(ii) me to 5

3. 'Estw a ∈ Z me 4 | 3a+ 5. Na apodeÐxete ìti a = 4k + 1 gia k�poio k ∈ Z.

4. 'Estw a ∈ Z. Na apodeÐxete ìti 2 | (a+ 1)2 − 3.

5. 'Estw a, b ∈ Z. Na apodeÐxete ìti:

(i) An a eÐnai �rtioc, tìte a2 = 4l gia k�poio l ∈ Z
(ii) An a eÐnai perittìc, tìte a2 = 4l + 1 gia k�poio l ∈ Z
(iii) An a, b perittoÐ, tìte h exÐswsh x2 = a2 + b2 den èqei lÔseic sto Z.

6. 'Estw a, b ∈ Z me 2 6 |xy. Na apodeÐxete ìti:

(i) x, y eÐnai perittoÐ

(ii) 2 |x2 + y2

(iii) 4 6 |x2 + y2

7. 'Estw a ∈ Z kai a3 + 1 = 4q + r h eukleÐdia diaÐresh tou a3 + 1 me to 4.
Na apodeÐxete ìti r = 0   r = 1   r = 2.


