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Προσεταιριστική Ιδιότητα: Για κάθε τριάδα αριθμών α, β, γ ισχύουν οι

παρακάτω ισότητες:

• (α + β) + γ = α + (β + γ)

• (α · β) · γ = α · (β · γ)(
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Αντιμεταθετική Ιδιότητα: Για κάθε ζεύγος αριθμών α, β ισχύουν οι πα-

ρακάτω ισότητες:

• α + β = β + α

• α · β = β · α

�+4 = 4+� και � · 4 = 4 ·�

΄Εστω α, β, γ, δ, ε, ζ αριθμοί. Να αποδείξετε πως ισχύουν οι παρακάτω ιδιότητες.

1. (α + β)− γ = α + (β − γ)
Απόδειξη:

(α + β)− γ = (α + β) + (−γ)
=(∗) α + (β + (−γ))
= α + (β − γ)

Από την προσεταιριστική ιδιότητα:
(
�+4

)
+© = �+

(
4+©

)
(∗) : � = α,4 = β,© = −γ

2. (α− β)− γ = α + (−β − γ)
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3. (−α + β) + γ = −α + (β + γ)

4. (−α + β)− γ = −α + (β − γ)

5.
(
(−α) + (−β)

)
− γ = −α + (−β − γ)

6.
(
(−α) · (−β)

)
· (−γ) = (−α) · (β · γ)
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7. α− β = −β + α

8. −α + β = β − α

9. −α− β = −β − α

10. α− β + γ = −β + γ + α

11. (α · β) · γ = γ · (α · β)
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12. (α + β) + γ = γ + (β + α)

13. (α · β) · γ = (β · γ) · α

14.
(
(−α) · (−β)

)
· γ = α ·

(
β · γ

)

15. α · β · α = α2 · β
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16. α · β · α = β · α2

17. α · β · α · β · α = α3 · β2

18. α · β · (−α) · β · α = −α3 · β2

19. (−α)4 · β4 = α · β · α · β · α · β · α · β
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20. α + β − α + β + α− β = β + 2α

21. (α + β) · γ = γ · (α + β)

22. (α + β) · (γ + δ) = (δ + γ) · (α + β)

23. (α + β) · (γ + δ) = (δ + γ) · (β + α)
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24.
(
(−α) · (−β)

)
+ (γ · δ) = (δ · γ) + (α · β)

25.
(
(α · β) · γ

)
· δ = α ·

(
β · (γ · δ)

)

26.
(
(α · β) · γ

)
· δ = α ·

(
β · (δ · γ)

)

27.
(
(α · β) · γ

)
· δ = β ·

(
α · (δ · γ)

)
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28.
(
(α + β) + γ

)
+ δ = β +

(
α + (δ + γ)

)

29.
(
(α + β + γ) · (δ + ε)

)
· ζ =

(
(δ + ε) · ζ

)
· (α + γ + β)

30.
(
(α · β · γ) + (δ + ε)

)
+ ζ =

(
(δ + ε) + ζ

)
+ (α · γ · β)

31.

((
(α + β) + α

)
+ β

)
+ α = α +

(
(β + α) + (β + α)

)

8


